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Jatketaan Solmussa 3/2012 ollutta tarinaa muinaisis-
ta ylioppilastehtévistd. Tutkittavaksi jai vuoden 1903
kevadn kuudentena kysymyksené ollut yhtaloryhma

ar+by+cz=d
bx+ay+cz=d
cx +by+az=d,

missé kertoimet a, b ja c¢ oletetaan keskendén erisuu-
riksi. Kirjassa [1], ja myos Kalle Viisdlan kuuluisassa
oppikirjassa [2], tehtévin ratkaisuksi annetaan

_ 4
a+b+c’

miké tietenkin toimii vain silloin, kun a + b + ¢ # 0.
Muussa tapauksessa on kaksi vaihtoehtoa: i) jos d # 0,
niin yhtaloryhmaélla ei ole ollenkaan ratkaisua, ja ii) jos
d = 0, niin ratkaisu on x = y = z = ¢, missd ¢ on mie-
livaltainen reaaliluku. Nykylukion vektorikurssin suo-
rittanut ymmartad tdmén ratkaisun geometrisestikin:
ryhméan yhtélot esittavit xyz-koordinaatiston kolmea
tasoa, joiden yhteiset pisteet muodostavat origon kaut-
ta kulkevan suoran

r=y=2z=

(x,y,2) =t(1,1,1), t e R.

Entisaikojen koulumatematiikassa ei nahtavéasti aina-
kaan yhtédloiden osalta paljoakaan perustettu mate-
maattisesta tésméllisyydestd. Tietynlainen looginen
tarkkuus alkoi ns. uuden matematiikan myo6ta 1970-
luvulla. Jotakin hyvéikin siitd kokeilusta siis saatiin!

Koeviikon alkaessa lehtori etsi lukemattomista kirjois-
taan lapsille sopivia tehtévié, ja kiteen osui taas tama

mainio yo-tehtévien kokoelma [1] ja siitd vuoden 1934
kevaalla kysytty kakkostehtévé.:

Piste P liikkuu vakinaisella nopeudella pitkin x-akselia
origoa kohti, kunnes se saapuu pisteeseen @, josta se
nopeudella, joka on puolet edellisestd, jatkaa matkaan-
sa y-akselilla olevaa annettua pistetta R kohti. Missd
kohdassa pisteen Q tulee sijaita, jotta piste P mahdol-
lisimman pian saapuisi pisteeseen R? Piirrd kuvio ja
merkitse pisteen QQ oikea paikka.

Mutta tdméhén on ddriarvotehtdva! Miten niité késitel-
tiin 30-luvulla, kun differentiaalilaskentaa alettiin lu-
kioissa opiskella vasta sotien jélkeen? Lehtorikin jou-
tui tovin raapimaan loputtoman koulunk&ynnin kovet-
tamaa luunkuoriaistaan kysymystd miettiessaéan. Tuon
ajan lukiolaisille ongelma lienee ollut helppo, silld teh-
tavikokoelman [1] ratkaisuosastossa annetaan ainoas-
taan vastauksena oleva piste () ja opastetaan merkitse-
maéaén se z-akselille "geometrisesti oikein”. Ja&koon teh-
tava aktiivisen lukijan pohdittavaksi ehdolla, etta rat-
kaisussa ei saa soveltaa ns. korkeampaa matematiikkaa!
Lehtori palaa asiaan jossakin my0hemmassd Solmussa.
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