Matematiikan yo-tehtévia 1968-1977

1. Lukujoukkoon, jossa on 250 lukua, joiden keskiarvo oli 20, liitettiin
joukko lukuja, joiden keskiarvo oli 30. Montako liitettavaéd lukua sai
enintddn olla, kun keskiarvo ei noussut yli 24:n? [lyhyt 4, syksy 1969]

2. Ratkaise yhtélo 1+ sin2x = cos2z .  [pitki 4, kevit 1976]

+ —— =0 el ole reaa-

3. Milld vakion a arvoilla yhtalolla £ + xl? —

lijuuria? [pitka 2, kevat 1973]

4. Ympyraédn on piirretty kaksi yhta suurta jannettd AB ja C'D, jotka
ovat kohtisuorassa toisiaan vastaan. Janne AB jakaa C'D:n kahteen
osaan a ja b (a #b) . Laske ympyrén ala. [lyhyt 10, syksy 1972]

5. Ratkaise differentiaaliyhtlo le—z +y* = (¥)* sekd piirrd pisteen
(2,2) kautta kulkeva integraalikdyrd. [pitkd 7b, kevit 1975

6. Erdan siemenlajikkeen itdmistodennékoisyys on 2/3 . Kuinka monta
siementd on vahintdan kylvettava, jotta todennékoisyys sille, etté niista
ainakin kaksi ité4, olisi yli 95%7 [pitkd 9b, syksy 1974]

7. Pisteméinen valonldhde on annetulla etdisyydella ¢ pallon keski-
pisteestd ja valaisee kuudennen osan sen pinnasta. Laske pallon sédde.
[lyhyt 7, kevit 1970]

8. Osoita, ettd kiiyrd 2% +9*> =1 on ympyrin 2%+ y? = 3/2
sisélla.  [pitkd 9, kevit 1971]

9. Piste (x,,%,) liikkkuu tasossa siten, etti siiti paraabelille y = z?
piirretyt tangentit ovat kohtisuorassa toisiaan vastaan. Mink& kéyrian
piste (z,,¥,) télloin piirtda?  [pitkd 9, kevit 1977]

10. Osoita, ettéi hyperbelin  y? = 3(2%2 — 1)  oikeanpuoleinen haara
jakaa kaikki pisteitd (—1,0) ja (2,0) yhdistdvat ympyrankaaret
suhteessa 2:1. [pitkd 10, kevit 1968]



